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Exercice 1
Soit E = {x,y,z,w} et A = {{y, 2}, {z}}. Décrire la sigma-algebre (tribu) engendrée par A.

Exercice 2
Soient T} et T» deux sigma-algebre sur un ensemble F engendrées respectivement par deux
sous-ensembles S; et Sy de P(E).

A) Montrer que 77 N T, est une sigma-algebre mais qu’elle n’est pas engendrée par S; N Ss .
(Indication: considérer S; = A et Sy = A°, pour A € P(E). )



B) T1 U T est-elle une sigma-algebre?
(Indication: considérer S; = A et Sy = B, pour A, B € P(E) tels que:A £ (),B#0, AUB#FE
et ANB #0.)

Exercice 3

Pour tout € R et A € P(R) on pose: 6,(A) = { 1l zeA

0 z¢€ A
(Mesure ou masse de Dirac au point x.)

a ) Vérifier que 0,(A) est une mesure. (Indication: §,(A) = 14(z) = { 1 z€A

0 z¢g A )
b) Quels sont les ensembles A € P(R) tel que d,(A) = 07



Exercice 4
Soit A € P(N) on pose:

pa(A) : P(N) = [0, +00)
A = pg(A) = Card(A)

(Mesure de comptage ou mesure de denombrement.)
a ) Vérifier que pg(A) est une mesure.

b) Quels sont les ensembles A € P(N) tels que pg(A) = 07



